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ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. α. Ορισμός σχολικού βιβλίου σελίδα 65. 

       β. Ορισμός σχολικού βιβλίου σελίδα 65. 

       γ. Απόδειξη σχολικού βιβλίου σελίδα 65. 

 

Α2. Ορισμός σχολικού βιβλίου σελίδα 22. 

 

Α3.  α. Σωστό 

 β. Λάθος 

 γ. Λάθος 

 δ. Σωστό 

 ε. Λάθος 

 

ΘΕΜΑ Β 

Β1. δ=4α-14α-1=154α=16α=4 

Οι αριθμοί με αύξουσα σειρά είναι: 12, 14, 15, 16, 18. 

 

Β2.  

𝑥̅ =
1

𝑣
𝛴𝑡௜ =

12 + 14 + 15 + 16 + 18

5
=
75

5
= 15 

𝑆௫
ଶ =

1

𝑣
𝛴(𝑡௜ − 𝑥̅)ଶ =

(12 − 15)ଶ + (14 − 15)ଶ + (15 − 15)ଶ + (16 − 15)ଶ + (18 − 15)ଶ

5
= 

=
9 + 1 + 0 + 1 + 9

5
=
20

5
= 4 

 

B3. 𝑆௫
ଶ = 4 ⇔ 𝑆௫ = 2 

Ο συντελεστής μεταβολής είναι: 

𝐶𝑉௫ =
𝑆௫
𝑥̅
=

2

15
> 0,10 

Επειδή CVx > 0,10 το δείγμα είναι ανομοιογενές. 



ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ ΣΤΑ ΘΕΜΑΤΑ ΠΑΝΕΛΛΑΔΙΚΩΝ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ 2018 

  

ΦΡΟΝΤΙΣΤΗΡΙΑ ΦΛΩΡΟΠΟΥΛΟΥ 2 

 

 

Β4. Η νέα μέση τιμή που θα προκύψει αν κάθε αριθμός πολλαπλασιαστεί με το -2 και στη συνέχεια αυξηθεί 
κατά 5 θα είναι 𝑦ത = −2𝑥̅ + 5 = −2 ⋅ 15 + 5 = −25 και η νέα τυπική απόκλιση θα είναι Sy=|C|Sx=2⋅2=4. 

Άρα  

𝐶𝑉௬ =
𝑆௬

𝑦ത
=

4

| − 25|
=

4

25
= 0,16 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1. Η εφαπτομένη στο σημείο Μ είναι παράλληλη στον x΄x. Τότε f ΄(1)=0. 

H f είναι παραγωγίσημη στο R με f ΄(x)=6x2-6κx.  

Οπότε f ΄(1)=06-6κ=0κ=1. 

 

Γ2. Για κ=1 f(x)=2x3-3x2+1, xR.  

Ο ρυθμός μεταβολής της f είναι f ΄(x)=6x2-6x, xR. 

f ΄΄(x)=12x-6 

f ΄΄(x)=012x-6=0x=
ଵ

ଶ
. 

Το πρόσημο της f ΄΄ φαίνεται από τον παρακάτω πίνακα: 

x               -        ½          + 

f ΄΄(x)            -       0     + 

f ΄(x)         

                               ελ. 

Άρα ο ρυθμός μεταβολής της f γίνεται ελάχιστος όταν x= 
ଵ

ଶ
. 

 

Γ3. Η εφαπτομένη της γραφικής παράστασης της f ΄ στο σημείο (-1, f ΄(-1)) είναι: 

y= f ΄΄(-1)⋅x+β. 

Έχουμε f ΄΄(-1)=12⋅(-1)-6= -18. 

Άρα η εξίσωση γίνεται y= -18x+β. 

Το σημείο (-1,  f ΄(-1)) ανήκει στη παραπάνω ευθεία και επειδή f ΄(-1)=12 η παραπάνω εξίσωση γίνεται           
12= -18(-1)+β δηλαδή β= -6. Άρα η εξίσωση εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της f ΄ στο σημείο (-1, 
f ΄(-1)) είναι y= -18x-6. 
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ΘΕΜΑ Δ 

Δ1. Για κάθε xR,  

𝑓ᇱ(𝑥) =
1

2√𝑥ଶ + 4
(𝑥ଶ + 4)ᇱ =

2𝑥

2√𝑥ଶ + 4
=

𝑥

√𝑥ଶ + 4
 

 

Δ2. Οι ρίζες και το πρόσημο της f ΄ φαίνονται στον παρακάτω πίνακα: 

x               -         0          + 

f ΄(x)            -               + 

f (x)         

                            ελ. 

Η f είναι γν. φθίνουσα στο (-, 0], η f είναι γν. αύξουσα στο [0, +), στο x=0 η f παρουσιάζει ελάχιστο το 
f(0)=2020. 

 

Δ3.  

lim
௫→଴

𝑥ଶ + 4
𝑥

√𝑥ଶ + 4
− 2𝑥

𝑥ଶ
= 

= lim
௫→଴

𝑥√𝑥ଶ + 4 − 2𝑥

𝑥ଶ
= lim

௫→଴

𝑥൫√𝑥ଶ + 4 − 2൯

𝑥ଶ
= 

= lim
௫→଴

√𝑥ଶ + 4 − 2

𝑥
= lim

௫→଴

൫√𝑥ଶ + 4 − 2൯൫√𝑥ଶ + 4 + 2൯

𝑥൫√𝑥ଶ + 4 + 2൯
= 

= lim
௫→଴

𝑥ଶ + 4 − 4

𝑥൫√𝑥ଶ + 4 + 2൯
= lim

௫→଴

𝑥

√𝑥ଶ + 4 + 2
= 0 
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