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Έστω ο μιγαδικός z 0  και η συνεχής συνάρτηση f : RR , που είναι γνησίως φθίνουσα και για την οποία ισχύει : 
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i. Από τη σχέση (1) για x = 0 και για x = 1 έχουμε αντίστοιχα : 
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 Με αφαίρεση κατά μέλη των σχέσεων βρίσκουμε : 
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iii. Θεωρούμε τη συνάρτηση .)x(fxdt)t(f1)x(fxdt)t(f1)x(h
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Από τη σχέση (3) έχουμε : 
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Επομένως (Θ. Bolzano) η εξίσωση h(x) = 0 έχει τουλάχιστον μια ρίζα στο 
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Έστω η δύο φορές παραγωγίσιμη συνάρτηση f : RR για την οποία ισχύει : 
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iii. η εξίσωση 0)x(f    έχει τουλάχιστον δύο ρίζες στο διάστημα   (–α, α). 
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ii. Για την f ισχύουν οι προϋποθέσεις του Θ.Μ.Τ στo διάστημα [–α, 0], άρα υπάρχει τουλάχιστον ένα 
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iii. Για την f ισχύουν οι προϋποθέσεις του Θ.Μ.Τ στo διάστημα [–α, α], άρα υπάρχει τουλάχιστον ένα 
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Για κάθε xR από τη σχέση (1) έχουμε .0)α(f)α(fx)x(f2    
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Αφού η f είναι δύο φορές παραγωγίσιμη στο R και λόγω της (3), ισχύουν για την f   οι προϋποθέσεις του Θ. 
Rolle στα διαστήματα ].α,x[,]x,α[ oo  Άρα η εξίσωση 0)x(f   έχει τουλάχιστον μια ρίζα στο )x,α( o και 

τουλάχιστον μια ρίζα στο ).α,x( o  
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