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ΑΣΚΗΣΗ  1 

Έστω η συνάρτηση , 2 2f (x) x α  x,α . 

α. Να μελετηθεί η f ως προς την μονοτονία και τα ακρότατα της. 
β. Αν Μ το σημείο στο οποίο η γραφική παράσταση της συνάρτησης f παρουσιάζει ολικό ελάχιστο, να βρεθεί η τιμή του αριθμού α 

ώστε το σημείο Μ να απέχει την ελάχιστη απόσταση από το σημείο Α(1, 0). 
γ. Έστω  α = 0  

i. Αν ισχύει ότι η μέση τιμή των αριθμών f(x1), f(x2), …, f(x10) είναι ίση με 100 να προσδιορίσετε το διάστημα στο οποίο βρίσκεται 
η μέση τιμή x  των θετικών αριθμών x1, x2, … , x10  ώστε  το δείγμα να είναι ομοιογενές. 

ii. Αν για τους ν πλήθους αριθμούς x1, x2, …, xν ισχύει 0, 80  όπου s 
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να υπολογίσετε  το πλήθος ν των αριθμών x1, x2, …, xν, την μέση τιμή , την τυπική απόκλιση και τον συντελεστή μεταβολής του 

δείγματος. Είναι το δείγμα ομοιογενές; (Δίδεται ο τύπος 
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ΛΥΣΗ 
α. Η f είναι παραγωγίσιμη στο   με f (x) 2x,   . x

x     

f (x)  – + 

f (x)    

  f (x) 0 2x 0 x 0     
  f (x) 0 2x 0 x 0     
  

Η μονοτονία της f φαίνεται στον διπλανό πίνακα: 
 Η f είναι γν.φθίνουσα στο ( ,  και είναι γν. αύξουσα στο [00] , ) .Το f(0) = α2 είναι ολικό ελάχιστο της συνάρτησης f. 

β. Το σημείο στο οποίο η γραφική παράσταση της συνάρτησης f παρουσιάζει ολικό ελάχιστο είναι το Μ(0, α2). 

 Η απόσταση των σημείων Μ και Α είναι: 2 2 2 4M) (1 0) (0 α ) 1 α     (A  

 Θεωρούμε συνάρτηση g(α) = 1 + α4 με . Η συνάρτηση g(α) είναι συνεχής στο  . Είναι g (  α 4 3α) (1 α ) 4α   
3g (α) 0 4α 0 α 0       
3g (α) 0 4α 0 α 0       

 
Η μονοτονία της g(α) φαίνεται στον διπλανό πίνακα:  

 
 Άρα για α = 0 η g παρουσιάζει ολικό ελάχιστο οπότε για α = 0 η απόσταση (AM) γίνεται ελάχιστη. 
γ. i. Είναι f(x) = x2 με .  Η μέση τιμή x μx  των αριθμών f(x1), …, f(x10) είναι ίση με 100 οπότε:   
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  Η διασπορά s2 των θετικών αριθμών x1, … , x10 είναι:  
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  Πρέπει 
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

         2s 1  00 x      -

  Για να είναι το δείγμα ομοιογενές πρέπει να ισχύει για τον συντελεστή μεταβολής: 
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  Επομένως η διακύμανση είναι 2 2 21280
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ΑΣΚΗΣΗ  2 

Έστω Α, Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου . Ω και τη συνάρτηση:  
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   η οποία είναι συνεχής. 

α. Να αποδείξετε ότι 
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β. Να βρεθεί η μέση τιμή x  και η διάμεσος δ των αριθμών: P(A),P(B), 2, P(A B),2, P(A B).    

γ. Αν επιπλέον P(A) = P(B) τότε δείξτε ότι  f (1) f (3) 2. 
ΛΥΣΗ 

α. Η f είναι συνεχής στο x0 = 1 οπότε  επομένως  
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β. Είναι 
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 Τοποθετούμε τους αριθμούς κατά αύξουσα σειρά: 
    ή      2,P(A B), P(B),P(A),P(A B),2  
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